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1 Factorizar en los reales: 2 3

x* —11x%2 + 49

Dada una circunferencia escogemos
aleatoriamente 50 puntos en su
interior de manera que dos o mas
cualesquiera de ellos no estan en el
mismo diametro de la circunferencia.
Demostrar que siempre hay un
diametro que deja 25 puntos en cada
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lado.
Sea s(n) la suma de los digitos de 5 6 7 Calcular: 8 9 10 Hallar los enteros que
n. Hallar: cumplen:
2021:9 ) ) TN Supongamos que disponemos de De un tridngulo acutangulo C n(n3-5n2-11) > -3(3n%+2)
s(n) =s - +s e fa
& 12 tridngulos equildteros y 6 AABC se sabe que BC=12cmyy
C“"I"ldrados' e ellos_for,’ramosi CA =20 cm. Ademas, la bisectriz 20 12
'™ p0|gonos’ convexos. éCual es e del angulo C determina un
i mayor numero de lados de los .
Y= . segmento de longitud 15 en
poligonos convexos que podemos Iad Calcular 13 | itud del N
formar sin tener solapamientos? e e CRIELADR 2 IRIEie 6 A B
lado AB.

12 13 Hallar el valor de x que 14 15 16 17 Hallar los enteros a, by ¢

hace minima la expresion: _ que cumplen
) o ) Demostrar que: 2 2 _
Sea AABC un tria’ng.ulo equilé.tero.y P JE—1)% + (x3 — 10)2 Sea f una fu,ncioh con las siguientes pro-p|edades: Vetl—+ve<Ve—ve—1 a“+b"-8c=6
un punto ar.bltrarlo de su interior. + \/(x —4)2 + (x3—4)2 1.- f(n) esta definido ¥n, entero positivo para cualquier ¢ > 1
Las perpendiculares PD, PE y PF se 2.- f(n) es un entero Vn, entero positivo

dibujan a los tres lados del triangulo.
Probar que:

PD+PE+PF 1
!\ AB+BC+CA 2.3

18 19 20

Hallar:

3.-f(2)=2

4.- f(m-n) = f(m)-f(n) Vm, n enteros positivos
5.- Si m > n entonces f(m) > f(n)

Probar que f(n) =n Vn, entero positivo

22 23 24 Sea n el menor natural tal

que la suma de sus digitos
Probar que para es el mayor natural de dos
cualquier cuadrildtero Sea AABC un tridngulo con lados de o cifras con suma de digitos

Sea AABC un tridangulo rectangulo
isosceles con catetos de longitud 1. Sea P

o>

n
Z(k . k!) un punto cualquiera de la hipotenusa. ?gig;?oelrj ;q;:;;ﬂg longitudes a, b y c. La bisectriz por C . E::(Iiani.lc_?Cuantosd|V|sores

Sean Qy R los pies de las perpendiculares del lado mias corto es corta al lado AB en D. Probar que la b
k=1 b a los catetos por P. Consideremos las menor o igual a v2 longitud de la bisectriz CD es: |

Q areas de los triangulos AAPQ y APBR y el C B 3
area del rectdngulo QCRP. Probar que, no 2abcos 7 D
importa donde se escoja el punto P, la = . @\
l; R c mayor de estas éreas es, al menos, 2/9 a-+ b &

2 6 2 7 Sea dada la ecuacidn:

X3 +4x?-4x+a=0
Hallar a para que las tres

29 30

Sea c la hipotenusa de un triangulo

A partir de los digitos 1, 2, 3, 4, 5, raices x;, X, y X3 cumplan a4 __a; _ ag rectangulo con catetos a y b.
6, 7, 8 y 9 formamos nimeros de X3 = X1°X2 Probar que si b, b, by  PvP2YPs Probar que a + b < 2c. ¢Cuando
nueve cifras sin repetir ninguna. no son todos nulos, entonces: se da la igualdad?
¢Cudl es la probabilidad de que el (a1>“ piaj + p;aj + psaj
ZZTcle;o resultante sea multiplo A} E% | b, plbll.l ._|_ prIZI + pgbg

para todo entero pOSItIVO n
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